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GEOMETRIA 301

a) Encontrar la distancia del punto P(1, -1, 3) a la recta que pasa por los puntos
Q(1,2, 1) yR(1,0,-1)
b) Hallar el area del fridingulo cuyos vértices son los puntos P, Q y R.
c) Encontrar todos los puntos S del plano determinado por P, Q y R de manera que el
cuadrildtero de vértices P, Q, Ry S sea un paralelogramo.

solucion: a) 22 b)su? ¢) (1,~3,1), (1,15)y (1.3, -3).

x=1+t¢t
Sean Iosrec’rQSr:x—Z:yT_l:% y siyy=2-t
z=2t
a) Hallar el valor de k para que ry s sean coplanarias.
b) Para el valor anterior de k, hallar la ecuacion del plano que contiene a ambas
rectas
c) Para el valor anterior de k, hallar la ecuacion de la recta perpendicular comun

a las rectas dadaos.
Solucién: a) k=-1b)x+y =3¢) (x,y,2) = (5/4,7/4,1/2) +t(1,1,0).

Se considera el tetraedro cuyos vértices son A(1, 0, 0), B(1, 1, 1), C(-2,.1,0) y D(0, 1, 3)
d) Hallar el drea del tridngulo ABC y el volumen del tetraedro ABCD.
b) “Calcular la distancia de D al plano determinado por A, By C.
c) Hallar la distancia entre las rectas AC y BD.
V19 7V41

- 5 7 7V19
Solucién: a) =—u? y = ub)=—u o)—u
2 6 19 41

x—2y—6z=1 =
Sean las rectas r:{ Y=o st =21y
x+y=0 2 a
a) Determinar la posicion relativa de ry s segun los valores de a.
b) Calcular la distancia entrery s cuando a = - 2.

Solucién: a) a # —2 se cruzan.a = —2 paralelas b)?u

. y-1 z-3 x—2 z+1
Se consideranlasrectasr: x ==—=— y s ——=y=—
2 2 3 -1

a) Calcular la distancia entre ry s.

b) Hallar las ecuaciones cartesianas de la recta perpendicular comun ary s.

c) Hallar las ecuaciones cartesianas de la recta que corta ary s y pasa por €l
punto P(1, 0, 0)

50|ucién:o)57“§ub){4"“’_2:_2 ) {8x+5y+z=8

2x—3y+3z=1 ¢ x—=2y+z=1
. -1 +1 o
Se consideran el plano m:x + y — 2z = 6 y ld recta r:xT = % = Z_—l Se pide:

a) Hallar el punto simétrico de M (1, 1, 1) respecto del plano

b) Hallar el punto simétrico de M (1, 1, 1) respecto de larectar.
Solucién: a) (3,3,-3) b)(9/7., 4/7, -22/7)

x=1 x=2 x=3
Dadoelplanomx+y+az+1=0ylasrectasr:iy=t r' ' ={y=2t r"={y=3t
z=t z=t z=t
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a) Calcula el valor de a para que los puntos de corte del plano con « con las tres
rectas estén alineados.

b) Calculalas ecuaciones de la recta que pasa por esos tres puntos.

c) Calcula la distancia de dicha recta al origen.

Solucién:-a)-a=1-b)(x.y.z)=(1,-1,-1)+1{1,-1,0)c) lu?
x=2-—3t

8. Se consideran la recta r:{y=1+2t|y los planos ml:2—-3x+2y—z=0 vy
z=4—-t

n2:3+2x+2y—2z=0
a) Determinar la posicion relativa de la recta respecto a cada uno de los planos.
b) Determinar la posicion relativa de los dos planos.
c) Calcular la distancia de r a n2.

Solucién: a) corta a wl y es paralela a w2 b)Se cortan c) g u

x|= 3t
9. Calcula los puntos de la recta r: {y =1+t cuya distancia a P(1, 3, -1) es 3 u.
z=1-4t
Solucién: a) (0, 1,1) vy (3, 2, -3)
10. Dadas lasrectas iz =22 =22y XL _Y2_Z
2 3 4 1 -1 2
a) Hallar la ecuacién de la recta.t que corta a ambas y es perpendicular a las

dos.
b) Calcular la distancia minima entre ellas

— : 3x —10y+6z+1=0 3v5
Solumon.o)t.{x+5y+22_9:O b)Tu
+1 F2 +3 +1 =7
11.Dadas las rectas - =222 =222 o 2 Y- 272
3 1 1 -1 1 -2
a) Hallarla ecuaciéon del plano que contiene ary es paralelo as.
b) Calcular la distancia de s al plano anterior.
Solucion: a) m:3x — 5y — 4z~ 19 =0 b) 22

x—y=0
X+2y+32=0 y el punto P(1, 1, 1). Dado el punto Q(0,0,0)

de r, hallar todos los puntos A contenidos en r tales que el tridngulo de vértices A, p y
Q tenga drea 1.

12.Se considera la recta r: {

Solucion: (gg_g) y (_ 2 gg)

13. Dados el punto A(1, -2, - 3), larectar: {x +3Z't(1)= 0

a) La ecuacién del plano que pasa por A, es paralelo ary perpendicular a 7.
b) La ecuacioén de la recta que pasa por A, corta ary es paralela a .

y mx—2y—3z+1=0sepide:

x=1+4+t
Solucién: a)3x+3y—z=0 b)s:jy=-2—-¢
z=-3+t

14. Hallar los puntos de la recta rmx—3=y—-5=z+1 cuya distancia al plano
m2x—y+2z+1=0 esigualal.
Soluciéon: (4,6,0) y (2,4,-2)
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